BIAIS ASYMPTOTIQUE (C5, E2, H1, H5)
(23 /09 /2020, © Monfort, Dicostat2005, 2005-2020)

(i) Soit (X, B, Ps*)s < o un modeéle image tq ® =« R®, & = 1" L et B = @™

B, . On considére une fonction numérique vectorielle g : ® — R® et l'on estime 6
(resp g (0)) a l'aide d'une suite T = (Ty)n < N+ d'estimateurs Ty : Q +— O (resp Ty : Q
- R®), définis par :

(1) Tn = tn(X),

ol ty 1 & > O (resp RX) est une fonction $B-mesurable, vV N e N*, et X = (X1 ,..., Xn)
(N-échantillon).

On appelle biais asymptotique de T la limite, si elle existe, suivante :

(2) Bg"T = IlimyBeT,

ou By T est le biais (eg au sens de I'espérance) de T pr a 0 (resp pra g (0)).
On dit que la suite T est asymptotiquement biaisée ssi :

(83) ImnBgT =IlimNy(EeT-0)=0 (resplimy(EeT-g(0)) = 0),

pour au moins une valeur 6 € ©.

La valeur limite ci-dessus est appelée biais asymptotique, ou parfois
inconvergence, de T.

On dit que la suite est asymptotiquement sans biais ssi le biais asymptotique est
nul, pour tout 6 € ©.

(i) Les définitions précédentes peuvent s'étendre a d’autres notion de biais (eg au
sens d'une caractéristique de centralité Cy;) : médiane, mode, paramétre de
position, etc.

(i) On peut remplacer les limites de nombres certains (les espérances qui
définissent les biais dans (2)) par des limites de va, au sens d'un mode de
convergence donné (cf convergence stochastique).

Ainsi, dans le méme cadre que précédemment, si l'on note g un mode de
convergence donné (eg en moyenne quadratique, en probabilité, presque sire,
etc), on appelle biais asymptotique, ou inconvergence, de T (au sens de Q)
I'expression limite :

4) By"T = lmn(Tn-0)  (resplimn (Tn-g (@), VOe®.
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Ainsi, lorsque g est la convergence en probabilité (ie lim = plim), on obtient la notion
de biais asymptotique en probabilité ; lorsque g est la convergence presque sdre
(ie lim = lim p.s.), on obtient la notion de biais asymptotique presque sar, etc.





