CONVERGENCE EN MESURE (AS, E, F)
(0571172019, © Monfort, Dicostat2005, 2005-2019)

(i) Soit (E, .Z, n) un espace mesuré doté d'une mesure bornée p et J(E, R)

I'ensemble des fonctions numériques .7-mesurables de E dans R (cf application
mesurable).

On dit qu'une suite f = (f,), < N de fonctions de JZ(E, R) converge en p-mesure, ou

est une suite p-convergente, vers une fonction f., € JZ(E, R) lorsque n tend vers
l'infini ssi :

(1) Ve>0,Vvn>0,IN,,eNtg: n>N., = p(|fa-fo >€) <,
ou |f, - f,] > € désigne I'événement {x € E : |fo(X) - fx(X)| > &€}.

(i) La définition précédente s'étend directement aux fonctions a valeurs dans R¥ (la
valeur absolue étant remplacée par une norme sur R¥).

(iiif) Si les fonctions considérées sont des va et si pu est une mesure de probabilité P
sur .Z, on définit la convergence en probabilité.

(iv) On établit que :

(a) la convergence p-presque partout (cf convergence presque partout)
implique (lorsque p est bornée) la convergence en mesure ;

(b) la convergence uniforme sur E d'une suite f vers f, € J (E, R) implique la
convergence en mesure de f vers f,, .
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