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(i) Soit &€ : Q — R une vars dont la loi de probabilité P> ¢ 2° (famille de lois

définies sur Br) et soit # la famille des fonctions de répartition associée a #°.

On appelle distance de P.P. LEVY (entre fr) la distance d, définie sur & selon :

(1) do(F1,F2) = inf{e>0:F,(xX)<Fy(x+¢)+¢g VxXxeR]},

pour tout couple (F1 , F2) e 72

L'interprétation géométrique de la notion est basée sur les graphes :

, 1 = {1, pxn) € RX[0, 1] : pxn) = F1 (x1)},

“ I'2 = {(x2, px2) € Rx[0, 1] : px2) = F2 (x2)},

associés a deux fr F4 et F, (ou x(i) désigne x; , i = 1, 2), ainsi que sur le plan :
B) Ay ={(zr)eR*: z+r,=0q}, aveca cR.

Alors, I'ensemble :

(4) My = T1NA)U (2N A)

est une partie bornée de R x [0, 1], donc posséde un diamétre fini :

(9) 8« = Diam My = sup (u) e MaxMma ||t - Uf| < +oo.

ou Ma désigne M,, .

(i) La distance de LEVY entre les va &; et & est alors définie selon :

6) 6.(&1,8) = sUPaecra -

Cette distance est « compatible » avec la convergence en loi, au sens ou :
7)  lima s (Xn, Xo) =0 = Xn > 7F X,

ou X = (Xp)n < N €St une suite de vars convergeant en loi vers la va X, .

(i) La notion se généralise aux vecteurs aléatoires & : Q — R¥. On considére alors
les graphes :
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Ty = {(x1, Pxn)) € R*X[0, 1] puty = F1 (x4)},
(8)

T2 = {(X2, Px2) € R*X[0, 1] : pu2) = F2 (x2)},
(méme convention) ainsi que I'hyperplan :

9) Ay ={zr)eRxR:ek'z+r,=0a}, aveca € R.

La norme ||.|| de la formule (5) devient ici définie sur R¥ x R.



