ECHANTILLONNAGE OPTIONNEL (F1, F4, M1, N)
(18 /03 /2020, © Monfort, Dicostat2005, 2005-2020)

Un échantillonnage optionnel est un mode de sélection d'un échantillon (eg série
temporelle) a partir du processus qui le génére.

(i) Soit {(Q2, 7, P), (L, B), Xo) < T} un processus stochastique tq Tc R et (T )eT

une famille croissante de sous-tribus de 7 (ie s <t = 95 <« ). Soit alors N =
(Nn)n < N Une suite de va entieres N, : Q+—> N* tq :

(a) N est P-p.s. a valeurs dans l'ensemble :
(1) (N9 ={v=(W"nnen:T1<vo<...<vp1<vp <}

(b) I'événement aléatoire {®» € Q : N, (0) = m} ne dépend que des
événements antérieurs a l'instant m, ie :

(2) [Nn=m] = {Np(w)=m}e T m, YVmeTnN N*,

ou 9, s'interpréte comme la tribu des événements antérieurs a m.

On appelle échantillonnage optionnel (au sens de J.L. DOOB) une transformation

& X+ @ définie par X = (X e 7+ Y = (Yn)h < n et tq (cf transformation des
données) :

(B)  Yn(®) = Xnm) (o) (0), VoeQ,VneN,
ou N(n) (w) désigne N, (o).
(i) Sous des hypothéses générales, on établit le théoréme de J.L. DOOB : si X est

une martingale (resp une semi-martingale), alors Y est aussi une martingale (resp
une semi-martingale).
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