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ÉQUATION DE POINCARÉ (B4, B5) 

(01 / 12 / 2020, © Monfort, Dicostat2005, 2005-2020) 
 
(i) Soit (Ai) i  I (avec I = {1 ,..., n} = Nn*) une suite (finie) de parties d'un ensemble 
donné E. 
  
On appelle équation de R. POINCARÉ, ou principe d'exclusion et d'inclusion, 
l'égalité suivante (démonstration par récurrence) : 
  

(1) Card (i  I Ai)  =  S1 - S2 + S3 + ... + (-1)n+1 Sn  =  i  I (-1)i+1 . Si , 
  
dans laquelle : 
  

 S1  =  i  I Card Ai , 
  

 S2  =  (i,j)  I(2) Card (Ai  Aj), 
  

(2) S3  =  (i,j,k)  I(3) Card (Ai  Aj  Ak), 
  
 ...   ...   ...   ... 
  

 Sn  =  Card i  I Ai . 
  
où l’on note I(m) = Im = {(i1 ,..., im)  Im : i1  ...  im}, avec m = 1 ,..., n. 
  
(ii) En divisant les deux membres de (1) par le premier, on obtient le théorème de 
POINCARÉ, classique en calcul des probabilités. 
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