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ESPACE DE BANACH (A4) 

(10 / 11 / 2020, © Monfort, Dicostat2005, 2005-2020) 
 
(i) Soit (E, ||.||) un espace vectoriel normé. 
  
On dit que (E, ||.||) est un espace de S. BANACH, ou un espace banachique, ou 
parfois un B-espace, ssi (E, ||.||) complet pour la norme ||.||. 
  
Ainsi, les ensembles numériques Rn, Cn, ou encore tout espace de HILBERT, sont 

des espaces de BANACH. Il en est de même de LR
1 (, T, ) (resp LC

1 (, T, )), 

espaces des (classes de) fonctions numériques intégrables f :   R (resp C) (cf 
fonction intégrable). 
  
(ii) Un espace de BANACH (E, ||.||) est appelé espace de S. BANACH de type 2, ou 
espace de S. BANACH du second type, ssi il existe   0 tq, pour tout n-uple x = 
(x1 ,..., xn)  En et pour tout n  N* : 
  

(1) 2-n . a  A ||a1 x1 + ... + an xn||
2     . i=1

n ||xi||
2, 

  
où a = (a1 ,..., an)  A = {-1, +1}n. 
  

Ainsi, un espace de HILBERT est de type 2. Les espaces E = LK
p (, T, ), avec p 

 [2, +[ et K = R (ou C), sont aussi du second type. 
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