FAMILLE HOMOGENE (DE LOIS, DE PROBABILITES) (B, C)
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La notion habituelle d’homogénéité difféere de celle relative aux probabilités ou aux
lois. Cette derniére recoit la signification suivante.

(i) Soit (Q, ) un espace probabilisable et # une famille quelconque de mesures

de probabilité sur 7.

On dit que & est une famille homogéne de probabilités, ou une famille de
probabilités homogeéne, ssi toute probabilité domine toute autre, ie ssi :

(1) P << P", Vv (P,P") e P2

On dit aussi que ? est une famille homogéne ssi toutes ses probabilités ont les
mémes ensembles négligeables, ie :

2 N/ (P) =N VPe®,

ou A4 (P) dénote la classe des parties P-négligeables de Q et A* la famille des
ensemble P-négligeables.

Lorsque P' << P" et P" << P!, on dit que P' et P" sont des probabilités équivalentes.
Une famille £ est donc homogeéne ssi tous ses éléments sont équivalents.

(ii) Si & est une famille homogéne, elle est alors une famille dominée (cf famille
dominée de lois), car 'homogénéité équivaut a I'existence d'une mesure abstraite

positive o-finie usur 9 tq:
3) P<<u VPe®, et dP/du>0 (u-p.p.),

ou dP / du est la dérivée de NIKODYM-RADON (densité) de P pr a .

(iii) Ce qui précede vaut notamment lorsque & et paramétrable sous la forme ¥ =
(Pg)o < @ . Alors, (1) devient :

(1Y Py<<P., V(8,1)e®

(iv) Tout ce qui précéde s’applique, mutatis mutandis, aux familles de lois de
probabilité.
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