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(i) Soit (G, +) un groupe algébrique additif abélien et f : G > C. A toute suite finie x
= (X1 ,..., Xn) SUr G on peut associer une forme hermitienne sur C" définie par :

(1) h(uvVv)=uFv, V(uv)eC"xC"
ou F € M,, (C) est une matrice de terme général f;; = f (x; - ).

On dit que f est une fonction de type positif, ou une fonction semi-définie
positive, ou simplement une fonction positive (au sens large), ssi, V x e G" et V n
e N*, la forme h est une forme positive sur C", ie :

(2) q@u) =h(u,u) >0, VueC",VxeG", VneN-
(i) Une fonction de type positif vérifie les propriétés suivantes :
(@)f@0)eR: et |f(x)] <f(0), VX e€G;
(b)f (X)) = f(X), VX eG.

(iii) A titre d'exemple, si G = R, la fonction x > e "' ®* est de type positif, V ® € R. La

fonction de covariance d'un processus complexe scalaire est une fonction de type
positif.

(iv) le théoréme de BOCHNER fournit la représentation d’'une fonction de type positif
comme transformée de FOURIER d’une fonction (ou d’'une mesure) appelée
fonction de répartition spectrale (ou mesure spectrale).
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