INEGALITES DE CHERNOV (B5, C10, C13)
(12 /06 / 2019)

Inégalités assurant de bonnes approximations pour des mesures de probabilité.

(i) Soit (Q, 7", P) un espace probabilisé et £ : Q — R une vars de loi P°. On définit
une fonction ¢ : R~ R en posant :

(1) a — ¢(a)=Log (Ee®%)=LogJr e**dPt ().

On suppose que ¢ (a) est finie sur un voisinage V, de zéro, ie en tout point a € Vo,
et I'on définit la « fonction conjuguée » y de ¢ selon :

(2) w(t) = supucr (at-¢(a), VteR
Alors, si E e “© est finie sur Vg , les inégalités de H. CHERNOV s'écrivent :
a>Et = P([E>a]) < e V®,
3)
b<E& = P(E<b]) <e VO,
(ii) Ces inégalités servent a établir de nombreuses propriétés.
Ainsi, si une suite de vars X = (X,), < v €st une suite iid selon la loi P* et tq :
(4) Eexp(aX)=Ee®" < o, VaeVoetvneN,
on établit les inégalités suivantes, V N € N*:
a>Ef = P(Xy=a) < e NV@,

(5) _
b<EE = P(Xy<b) < e NvO)

ot Xy =N 2N X, désigne la moyenne empirique des N premiéres variables de
la suite X.
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