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La mesure de RADON est une mesure classique de la théorie de la mesure qui
entretient des liens étroits avec la notion de mesure abstraite.

(i) Soit (E, @) un espace localement compact.

On appelle mesure de J.K. RADON sur E toute forme linéaire u, définie sur
I'espace vectoriel Gx(E) des fonctions numériques f : E — R continues a support

compact et tq, V K € &' (E) (classe des parties compactes de E), 3 M >0 tq :
(1) Ju® < Mc.|[fll, VfeGkE) tg SuppfcK.

La valeur u (f) de la forme linéaire u en f est notée deu, ou f f (x) du (x), ou encorej
f (x) u (dx).

(i) Gk (E) est un espace de RIESZ, ie un espace vectoriel (réel) ordonné (f<g = f
(x) < g (x), V x € E) et réticulé ((f, g) € (G« (E))*> = sup (f, g) € Gk (E) et inf (f, g) <
G(E)).

On appelle alors mesure (de J.K. RADON) positive sur E une mesure de RADON
qui est une forme linéaire positive sur E, ie tq :

(2) feGkE) et f>0 = u(f)>0.

Par distinction, une mesure de RADON quelconque (ie non nécessairement positive)
est dite mesure signée. En effet, la différence u de deux mesures de RADON
positives sur E est une mesure de RADON sur E.

(iii) On montre qu'a toute mesure positive p localement finie sur B (R") on peut
associer une mesure de RADON u tq u (f) = j fdu, vV fe Gk (R").

La réciproque est contenue dans le théoréme de RIESZ.
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