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Soit E un espace de HILBERT et V un sous-espace vectoriel de E.

(i) On dit qu'un opérateur non borné f : V i—» E est un opérateur hermitien dans E
SSsi :

(a) V est dense dans E : on l'appelle alors domaine de f (noté V = Dom f) ;

(b) f* étant I'adjoint de f, on a Dom f — Dom f* et f*/ pom t = f (i€ la restriction de
f*a V n'est autre que f lui-méme).

La définition précédente équivaut a la condition suivante, souvent prise pour
définition :

(1) Ex1y) = x[fy), YV (x,y) eV,
dans laquelle (. | .) est le produit scalaire hermitien de E.
(i) On montre que :

@fx)|x)eR, VxeV,;

(b) si f est un opérateur hermitien continu, alors f est auto-adjoint (cf
opérateur adjoint).
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