PRECISION D'UNE REGRESSION (H5, J1)
(05 /10 / 2019, © Monfort, Dicostat2005, 2005-2019)

(i) Soity =F (b) + u, avec Eu =0 et V u = o2 . Iy, un modéle de régression non
linéaire (cf modeéle non linéaire). On pose :

(1) X(k) = [X1 yeens Xk], VKke NK*,

ou xix désigne le k-ieme vecteur colonne des observations relatives a la variable
exogene & . On note, conformément a (1) :

(2)  Xuon = Xnt -y Xnil, Vv (k, n) € Nk* x NN,

puis :

() Zon = fao Kaon» b) = Fran (b)

et zg = Fu (b), ol Fy: R% = RY, v k e Nk*.

(ii)) On considére alors la suite de modéles non linéaires suivants :
(4) 'y =2zwt+uw = Fu(b) +uw, VkeN,

dans lesquels u() désigne un vecteur aléatoire a valeurs dans R". On suppose que
le paramétre b € R® est estimé selon une méthode donnée (eg la méthode des
moindres carrés ordinaires). On peut déduire de (4) une suite (bk) )k < 11
d'estimateurs de b associée a la suite de modéles précédente, et poser :

Yy = Fu(bw ) (valeur ajustée de y associée au modele n° k),

()

Uk = Y-VYk (résidu relatif au modéle n° k).

On appelle alors parfois précision de la régression, ou précision de I'ajustement,
(4) le carré de la norme du vecteur ug, , ie:

6) S ou Si_i® = [luwll2® = Ily - Fa (b )%

Ce nombre est donc le carré de la distance entre y et la sous-variété Vi = {zx) € R"
L Zk) = F(k) (B), v B € RQ} de RN .

(7) S = inf 0 evm lly - 2
ou z(k) désigne z() et V(k) désigne V.
(iif) La notion de précision d'une régression permet alors de définir celle de gain de

précision, ou rendement partiel, obtenu lorsqu'on passe du modéle n° k au modeéle
n°k+1,VvVkeNg"eg:
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®) G = (Sk’
) K = (Sket®-S®)/ S, V k e Nea™.





