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(i) Soit (E, .7, p) un espace mesuré.

On dit qu'une propriété Pr définie sur E est une propriété vraie presque partout,
ou une propriété vérifiée presque partout, pour (ou pr a) u, ou pu-presque partout,
dans (ou sur) E ssi l'ensemble :

(1) N = {x e E: Pr(x)est fausse}

est négligeable pour u (ie u (N) = 0) (cf partie négligeable).

On note Pr p-p.p..

A titre d'exemple, si f = (f.)n < N est une suite d'applications f, : E — F, alors f
converge u-presque partout vers l'application f,, : E — F ssi l'ensemble :

(2) {xeE:lim,f,(x) = (X)}

est u-négligeable (cf convergence presque partout).

(i) En particulier, si (E, .7, u) est un espace probabilisé noté (Q, 7, P), on dit plutot
que Pr est une propriété vraie presque sirement pour (ou pr a) P, ou P-presque
slrement.

On note Pr P-p.s..

Lorsque P est dominée par une mesure p (ie lorsque P << p), le fait que Pr soit vraie
p-p.p. entraine sa véracité P-p.s. (cf dérivée de NIKODYM-RADON).

(iii) Enfin, si (Q, 9 , #) est un modeéle statistique, on dit qu'une propriété Pr définie
sur Q est vraie presque sirement pour (ou pr a) £ (ou £L-presque sirement) ssi

elle est vraie P-p.s. pour toute P € &£.

Si # est une famille de lois dominée par une mesure y, le fait que Pr soit vraie u-
p.p. entraine que Pr est vraie P-p.s..
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