PROCESSUS DE COMPTAGE (C, N2)
(02 /11 /2019, © Monfort, Dicostat2005, 2005-2019)

(i) Soit (Tn)n < N UNe suite strictement croissante de vars positives (ie a valeurs dans
R+).

On appelle nombres d'instants antérieurs a l'instant t € R: le nombre aléatoire :
(1) Nt =2ZnenTmm<y, vV te RS,
avec No = 0 (ou T(n) désigne T,).

On appelle processus de comptage, ou fonction aléatoire de comptage, le
processus stochastique N = (N;); c r+ ainsi défini.

(i) A titre d'exemple, on montre que le processus de comptage (1) associé a un
processus ponctuel de POISSON (cf processus de POISSON) est un processus
a accroissements indépendants.

De plus, V (s, t) e R.? tgs<t:

(2) AwsNs = Ng-Ng ~ L (0 (t-s)) (loi de POISSON de paramétre 0 (t-s)).
Par suite, E (Ats Ns) = 6 (t-s).

(iiif) Soit X = (Xt)t « T Un processus stochastique en temps discret ietqeg TcNou T

c Z) et soit B € #B (tribu de parties sur I'espace des états & de X) une « région »
donnée. Le nombre de fois ou le processus apparait dans la région B avant l'instant t
e Test:

(3) Nt = Zs<t 1xs) el VteT.

Ce nombre définit un processus stochastique scalaire entier (ie a variables entiéres)
N = (Ni); c T appelé processus de comptage associé a X.
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