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(i) Soit (L, B, (Po) < o) un modéle paramétrique tq ® = R. On suppose ce
modéle homogéne et que la famille (Pg¥)s ¢ o des Ip est dominée par une mesure
positive o-finie p (cf famille de lois dominée, mesure c-finie), ie Py" << 1, V 6 € ©.
On note alors dPy* / dp = f (., 0) la densité de Py* pr a p et I'on suppose que f> 0 (u-
p.p.), V O € 6.

On dit que (P¢")o ¢ 0 est une famille a rapport de densités monotone, ou une
famille a rapport de vraisemblances monotone, en X (ou pr a X) ssi il existe une

statistique réelle scalaire u : & — R et une fonction numérique positive v : R~ R.
strictement monotone tq le rapport des vraisemblances (ou rapport des densités)
(dP¢™ / dp) / (dPg™ / dpt) = dPgp-p.p. puisse s’écrire sous la forme :

(1) dPg™/dPg” = f(.,0)/f(.,0") = you, v (0, 0") € O,
ie ssi f (x, 0')/ f (x, 8") = y (u (x)), ot I'on note ®% = {(6', 0™) € ® : ' > 6"}.

(i) En pratique, ¢ est généralement strictement croissante. Ainsi, la famille
exponentielle, dont les densités sont de la forme :

2) f(x,0) = c(0).e2®Ot®
est a rapport de densités strictement monotone ssi a est strictement monotone.

La notion est notamment utilisée en théorie des tests (cf test du rapport des
vraisemblances).
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