RESTRICTION (D'UNE APPLICATION, D'UNE MESURE) (A5)
(22 /01 /2020, © Monfort, Dicostat2005, 2005-2020)

Notion mathématique de base qui intervient de fagon constante en théorie de la
mesure, en calcul des probabilités et en Statistique.

(i) Soit E et F deux ensembles quelconques, A c E et f: E > F une application.
On appelle restriction de f a A, et I'on note fj , I'application A — F définie par :
(1) xeA b fia(x)=f(x).

fia est aussi appelée application restreinte, ou application induite (par A).

(i) Soit E un ensemble quelconque muni d'un clan (resp d'un o-clan, resp d'une

tribu de parties) G, u une mesure positive sur G et A € G une partie mesurable
donnée. Alors I'ensemble :

2) Cah={ANB:BeG} c
est un clan (resp un o-clan, resp une tribu) sur A.

On appelle restriction de p a A, ou mesure induite par p sur A, la restriction, notée
wa , de pal'ensemble Cja : wa est appelée mesure restreinte, ou mesure induite.

(i) Une seconde définition, voisine de la premiére, considére, au lieu de (2),
I'ensemble :

3) Cah={BeG:BcA}chG.
La restriction de p a A est alors la mesure A précédente.

(iv) Si Ac E (resp A € G), et sif: E— R est tq la fonction 15 f est positive et
mesurable, alors la restriction f 4 de f a A est positive et mesurable.

On établit alors la formule d'intégration pr a une mesure restreinte :

@) Jfadwa = [1afdy,  VACE(respVAe Q)
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