TEST A STRUCTURE DE NEYMAN (12)
(05/09 /2020, © Monfort, Dicostat2005, 2005-2020)

(i) Soit (X, B, ) un modeéle image, (¥, @) un espace mesurable auxiliaire, s :

& — 7/ une application mesurable définissant une statistique S = s (X) ou s 0 X,
¢ : X+ [0, 1] une fonction de test (pure ou aléatoire) et a € ]0, 1[ un seuil donné.

On considére une hypothése statistique Ho : PX € 2% (ou 2¢° = 2%). Alors :

(a) si P € £ est une mesure de probabilité correspondant au modéle de

base (Q, I, L) etsi E (./ S = s) désigne I'espérance conditionnelle pr a S, on dit
que ¢ est un test (a structure) de J. NEYMAN, ou un test a a-structure de J.
NEYMAN, pour S ssi :

(1) Ep(p(X)/S=s) =a  (P-p.s.), VPePy;

(b) si @+* = (L) désigne 'hypothése alternative complémentaire de 2%,
si S est une statistique exhaustive et si le test ¢ est supposé a-semblable sur 7R

= 25" N P~ (cf test a-semblable), on dit que ¢ est un test a structure de J.
NEYMAN pour S ssi:

(1) Ep(e(X)/S=s) = o (P-p.s.), VPe @)
(on peut noter E au lieu de Ep en raison de l'exhaustivité de S) ;

(c) s'il existe une partie non vide & = @* tq S est exhaustive pour le

modeéle restreint (L', B, &), on dit que le test ¢ est un test (a structure) de J.
NEYMAN ssi :

(1) Ep(p(X)/S=s) = a(P-ps.), VPe~

Dans ce qui précéde, on a noté P, (resp L~*, resp &) I'ensemble des probabilités

P e & dont les images P* par X : Q — & appartiennent & 2% (resp 2., resp &%).

(i) Dans le cas d'un modéle paramétré (&, B, (Ps*)s < o), les formules (1) a (1)"
s'écrivent aussi, sous la forme :

(1" Eo(p(X)/S=s) = a, (Peps.), VOeA,


http://jeanalain.monfort.free.fr/Dicostat2005/M/Modele_image.pdf
http://jeanalain.monfort.free.fr/Dicostat2005/E/Espace_mesurable_espace_mesure.pdf
http://jeanalain.monfort.free.fr/Dicostat2005/A/Application_mesurable.pdf
http://jeanalain.monfort.free.fr/Dicostat2005/S/Statistique_concept.pdf
http://jeanalain.monfort.free.fr/Dicostat2005/F/Fonction_de_test.pdf
http://jeanalain.monfort.free.fr/Dicostat2005/H/Hypothese_statistique.pdf
http://jeanalain.monfort.free.fr/Dicostat2005/M/Mesure_de_probabilite.pdf
http://jeanalain.monfort.free.fr/Dicostat2005/E/Esperance_conditionnelle.pdf
http://jeanalain.monfort.free.fr/Dicostat2005/H/Hypothese_alternative.pdf
http://jeanalain.monfort.free.fr/Dicostat2005/S/Statistique_exhaustive.pdf
http://jeanalain.monfort.free.fr/Dicostat2005/T/Test_alpha_semblable.pdf
http://jeanalain.monfort.free.fr/Dicostat2005/P/Partie_d_un_ensemble.pdf



http://jeanalain.monfort.free.fr/Dicostat2005/E/Espace_topologique.pdf
http://jeanalain.monfort.free.fr/Dicostat2005/T/Test_alpha_semblable.pdf



