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(i) Soit E un ensemble abstrait, ((Fi , %)) | une famille d'espaces mesurables

dans laquelle @; est une tribu de parties de F; (V i € I), et f = (f)i c | une famille
d'applications fi: E+—> F;.

On appelle tribu engendrée par la famille f la plus petite (au sens de l'inclusion)
tribu qui rend mesurables toutes les applications fi (i € 1) (cf application
mesurable).

Sil'on note o (fi , i € I) cette tribu, on a, par définition :
(1) ofi,iei) = {f"(B):Biec Betiell.

Lorsque la famille ((F;, 981))i < 1 ne contient qu'un élément (Fo , B o) et que la famille f
se réduit a un élément fy : E > Fg, on note selon o (fo) la tribu engendrée par fo .

(i) Soit ((Ei , A4i)) <1 une famille d'espace mesurables. On note E = II; . | E;
I'ensemble produit et pr; : E - E; la i-iéme projection canonique (Vi e I).

On appelle alors tribu produit sur E la tribu . engendrée par la famille (pri) < | des
projections canoniques. Ainsi, I'espace (E, .7 ) est un espace mesurable.

(iif) Lorsque aucune tribu n'est précisée sur un ensemble produit E, c'est
généralement la tribu .7 ainsi définie qui est sous-entendue : on la note ®; .| .7 .
De plus, si Ei=Ep et ;= .4 (pourtouti € |), E est une puissance cartésienne de

Eo (cf produit), et 'on note aussi (Eo' , Ac®"), voire (Eq' , Ad'), pour désigner (E, 7).

(iv) On peut noter que la tribu produit .7 = ®; .| Z; est aussi la tribu engendrée par
les cylindres I1; .| A;, produits dans lesquels :

(a) Aj e Ajpourtoutj e J,avec J c | et card J < o (partie finie de |) ;

(b) Ai=E;, pourtoutie I\J.
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